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Exercice 1. Soient A et B deux parties non-vides de R vérifiants les deux propriétés
suivantes :
1) ∀a ∈ A et ∀b ∈ B, a ≤ b ;
2) ∀ε > 0 ∃a ∈ A et ∃b ∈ B tels que b− a ≤ ε.

Montrer que supA = inf B. (On dit que les ensembles sont adjacentes.)

Exercice 2. Soit (rn)n∈N définie par

r0 = 2 et rn+1 = 1 +
1

rn

.

1) Montrer que pour tout n ∈ N, rn ∈ Q.
2) Montrer que pour tout n ≥ 1, |rn+1 − rn| < 1

2
|rn − rn−1|.

3) En déduire que la suite est de Cauchy.
4) La limite est-elle dans Q ? Justifier votre réponse.
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